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บทคัดยอ 
 
 ให R เปนริงสลับที่ ที่มีเอกลักษณ, M เปน R-มอดูลทางซาย, ER(M) เปนเซตของ R-
เอนโดมอรฟซึมทั้งหมดของ M ,  MR(M) เปนเซตของฟงกชันเอกพนัธทั้งหมดจาก M ไปยัง 
M,  เรียกมอดูล M วา เซมิ-เอนโดมอรฟอล  ถา MR(M)  เปนริง,  เรียกมอดูล  M  วา  เอน
โดมอรฟอล  ถา MR(M) เทากับ ER(M)      และเรียก M วา มอดลูผลคูณ ถาทุกๆ มอดูลยอย  
N ของ M เทากับ IM สําหรับบางไอดีล I ของ R 
 
 ผลงานสําคัญของวิทยานพินธนี้คือ 
1. ทุกๆ มอดูลผลคูณเปนเซมิ-เอนโดมอรฟอลมอดูล 
2. มอดูลผลคูณตอไปนี้เปนเอนโดมอรฟอลมอดูล 

1.1  ยูนิซีเรียลมอดูล 
1.2  เซมิซิมเปลมอดูล 
1.3  ซีเรียลมอดูล 
1.4  อารทิเนียนมอดูล 
1.5  นอรธิเรียนมอดูล 

3. มอดูลผลคูณบนริงตอไปนี้เปนเอนโดมอรฟอลมอดูล 
3.1  ซีเรียลริง 
3.2  เซมิซิมเปลริง 
3.3  นอรธิเรียนริง 
 

ÅÔ¢ÊÔ·¸Ô ìÁËÒÇÔ·ÂÒÅÑÂàªÕÂ§ãËÁè
Copyright  by Chiang Mai University
A l l  r i g h t s  r e s e r v e d

ÅÔ¢ÊÔ·¸Ô ìÁËÒÇÔ·ÂÒÅÑÂàªÕÂ§ãËÁè
Copyright  by Chiang Mai University
A l l  r i g h t s  r e s e r v e d



 
 
 
 
 

v

3.4   อารทิเนียนริง 
3.5  โลคอลริง 
3.6   เรกูลารริง 
3.7  พรินซิพอล ไอดีล โดเมน 
 

4.  มอดูลผลคูณที่ทอรชัน-ฟรี บนอินทิกรัลโดเมนเปนเอนโดมอรฟอลมอดูล 
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ABSTRACT 
 
 

Let R be a commutative ring with identity, M a unitary left R-module,           
ER(M)  the set of all R-endomorphisms of M and MR(M) the set of all      
homogeneous functions from M into M. M is called semi-endomorphal if MR(M)       
is a ring, and M is  endomorphal if MR(M) = ER(M).  M is called a multiplication 
module if for every submodule N of M, there exists an ideal I of R such                    
that N = IM.  
 

The main results of this thesis are : 
 

1. Every multiplication module is semi-endomorphal. 
 
2. The following multiplication modules are endomorphal : 
 

2.1  uniserial module   
 

2.2  semisimple module 
 

2.3  serial module  
 

2.4  artinian module 
 

2.5  noetherian module 
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3. Multiplication modules over the following rings are endomorphal :  
 

3.1  serial ring 
 

3.2  semisimple ring 
 

3.3  noetherian ring 
 
3.4  artinain ring 

 
3.5  local ring 

 
3.6  regular ring 
 
3.7  principal ideal domain 

 
4. Torsion-free multiplication modules over an integral domain are endomorphal.  
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